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*FI—L R -OXJ (16616 H7H-17T044E2H2H)

Guillaume-Francois-Antoine de I’Hospital, Marquis de Sainte-Mesme et
du Montellier, Comte d’Entremont, Seigneur d’Ouques, la Chaise, le Bréau
et autres lieux, gouverneur des ville et chateau de Dourdan. (Fontenelle [16],
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Analyse des infiniment petits, pour l’'intelligence des lignes courbes
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DEXLORIEI0E, KT I8IR—ITH 3,
NEIIREHE CTER I N2 HIRICEA T 2O FETHED IRV,
OEXILDERIZIEIEDEEE p.145 KN TWVW3B

pES INFINIMENT Prr1TS. 1. Pams. 145

SE-CTIO'N.IX.'

Solution de que[ques Problémes qui dépendent des
' Meéthodes précédentes. )

ProrostTior L

Probléme.

163, S o 1T wne ligne courbe AMD ( AP =x, PM =y, Frc.130. A
AB==a) relle que la valewr de Uappliquée Y foit exprimée
par une fraction , dont le numéraresr ¢ le dénomimatesr de-
Viennent chacwn zero lorfque X==a,¢"¢/f-a-dire lorjgue le poins
P rombe fur le point donne B. On demande quelle doit étre
alors la valewr de Uappliquée BD.,




3.1.1 AE#JLoD TEERA]
PM PN
5 M PN
AZRFRHRE LT, A8~ PO £95.
iR ANBD y = f(x), COB2S y = g(x) TRE,
AB=aq, f(a) = f(B) =0, g(a) =g(B) =0 &3 5.
i AMD HSEEEL o |£Eg| Th 2,

fRE : BD ORI ZK&®H L,

B THA TS T2, #fR AMD DEFE LD
bd _ bf
AB  bg
CloTWb, Bb=der €& 2T
bf = f'(B)dx, gb = ¢'(B)dx
¥7%%DT bd -BD OWMFRZHE % &
BD _ f(B) _ fl(a)
AB  ¢(B) ¢'(a)

%5,




3.1.2 OERILOEERDH

TEHIHNT, 220DFIBRZE TSN TV,
V2a3xr — x4 — avalx 16

lim = —a
r—a a — \4/ CI,SC?) 9

. a2 — axr

hm — = 2a

r—a qQ — \/ﬁ
‘. RBHNICEETZE %,

(IR ES= A= R0V, =L b =B ]

Nr.11
De I'H8pital an Johann Bernoulli
Paris, 27, Juni 1693

Vorlage: O in St. — Der Brief wurde am 20, funi angefangen, aber erst am 27, beendet,
Adresse wie bisher, — Stegel.

~10/34—

Exemere L
164. So 11;=-——-——mr'_:?’,—“—;'y"‘ - Il eft clair que lorf

que x==a, le numératcur & le dénomiparcur de la fra-
&tion deviennent égaux chacun 3 zero, Cleft-pourquoy
Wiy — axtdx | mudz
Vidimat | aleex
rarcur, 8¢ on la divifera par la différence —-—4'}."‘3“— du
dénominateur , aprés avoir fair x==a, Celt-i-dire qu'on
divifera — % adx par— 2 dx; ce qui donne 24 pourly
valeur cherchée de 5D, '

Pon prendraladifférence du numé-

Exemere IL

16§. Salr J“':‘?_:E On trouve y=1z4, lorfque
x=4d, o

On pourroit réfondre cer l’:xcmplc fans avoir beloin
du calcul des difterences, en cette forte,

Ayant t¢ les incommenfurables, on aura aaxx — 2aaxy
—axyy—2a'x —at — aayy —2aly =0, qui étant divife
par x —u, fe reduit 3 gax—a — 200y — ayy =08 lub-
{ticuant & pour x, il vient comme auparavant y= 24

s s o 2 i 13, N DBNE KN D Pierre Varignon ~\

Je suis surpris, Monsieur, de ce que vous n'auez fait aucune reponce > N 'l:l:[l qu § m— Y

4 ma dgmi:;I: et je ne s¢ais & quoi attribuer ce silence?}. je ne le veux pas cependant E 2N '/ 73)) I'/ 7:: Al %i) TE c\" 7; D T L 5
imiter, et j'aime mieux faire toutes sortes d'auances pour me conseruer vbtre amitié ﬂ_z o qE(E
dont je fais un tres grand cas, que de risquer de la voir diminuer par la discontinuation 1693 D L/_ & }1/ i)) % E 7N ~\/ &: % T 7:: ;ﬁ

du commerce qui est entre nous, M. 'abbé Bignon me vint trouuer il y a quelques jours

et me pria de faire 'honneur & I*Academie des scienices {ce sont ses termes) d'assister (l)er Briefwechsel von .Johann Bernoulli ,

quelques fois aux conferences qui sy tiennent, ce que j'acceptai, et j’y allai hier pour la

1r¢, fois. Vous pouuez conter que je ne perdrai point les occasions de vous rendre seruice Bd 17 Springer’ 1 955; Bd 2 : 3 %) % 5 [] )

et de vous procurer ici quelque etablissement solide. j'y vis Me. Varignon qui me paroit

, is, i 2 ier, ol 1 : frin lmia dit D4 O =10 A ~
SIS e BB e LT o = 0 BRALT
—a

e =3 a

a— Vax®

——=a4+a=20a T30 DH >3

a—a


https://link.springer.com/book/9783764300272
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Analyse des infiniment petits (L{T Analyse) &
1696 FEDHIUTEE 72 L. FSUTIERIL X — 4 512003 2 &G viil, xii

P REFACE

des pais jufqu'ici inconnus; & il y a fait des
découvertes qui font Fétonnement des plus
babiles Machématiciens de ' Europe. M® Ber-
aAowlli ont éué les premiers qui fe font aper-

us de la beauté de ce calcul: ils I'ont porté
a un point qui les a mis en état de furmon-
ter des difficultés qu’on n’auroit jamais of¢é

Au refte je reconnois devoir beaucou
aux lumieres de M® Bernoulls , fur tour a
celles du jeune prefentement Profefleur a
Groningue. Je me fuis {ervi fans fagon de
leurs découvertes & de celles de M. Lesbnis.
C'eft-pourquoy- je confens quiils en re-
vendiquent tout ce quil leur plaira , me
contentant de ce qu'ils voudront bien me

tenter auparavant. laiffer. - it

viil) IRV X—A K v azesmany) & BETOEL I IHDTKD
EE L T2 dEZON Ao X RRNEELIEBZ 2 £ TETICT,
MRS ZH L ETE L=

xii) FMIEARNL X — 4 K, F#IZ Groningen KEDHIR THAIEINILX—T
KOBTRHISZLL ZFUVFELE, MIARKROERE 74 7=y VYV ROFERZHE
MEICHOWE Lo ODRMTHR L TL 72X 3 b DRET THiE L. OB ED
PIZDbDEERTSZZEICFAIBELETS,
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NV X —4 b XLOBOEMITEMBE R & LTE-o TV (1955 Hhk)
ERR] 1879F ZDEMIFITRARZT « THRA L —L (Gustav Hjalmar
Enestrom, 1852-1923) HF K,

3/\> « RJLX—A Johann Bernoulli, 1667-1748. 1 ¥’ &L 1661 F4)

16915 I Y (247%) 131 ¥ XOVEER (30 7%) 18 A\ F5E

1692 FfM N—FTILIZERES, DIED 1T02FEFTHEL

1694 F M LE2EIS

1695F F o7 XD70—=7 v KREDHIZHAE

17058 N—FILRE S, WY a 75D Tz N—E L KREZEDO BB I

N\ vs AF4IL « 2HIDE54SOLUTION DU PROBLEME QUE M. DE BEAUNE

. 59 < propofa antrefois @ M. Defcartes , & que Lon troave dans Ia
oY ZNLD 1692 FEDFH X " 7. de fos lessres , tomie 3. Par Mr, G***
Mr G*** ) ) )

© Y

- . PROBLE ME
Solution du probleme que

& ligne droitc quelconque N ¢ftant donnée , & ayant

M._de Beanne, Journal des J mené deux aucres lignes indéfinies AC, A1, en forre
Scavans, 1692, 401-403. [lg] quc l'angle C A1 foit de 45 degrez ; on demandc 1: mantere
— 5 By de décrire la courbe A B B qui (oit de telle nature que fil'on
T e R—XDORIRE “MiL#E mene d'un de fes points quejconques B, Fordonnce BC &
FET, o = BEEM” TN - Biiri

O ZIUIZDOFEOBEZ ZINIDPEHZITH O >-DICELTHRE


https://gallica.bnf.fr/ark:/12148/bpt6k56539v/f403.item
https://gallica.bnf.fr/ark:/12148/bpt6k56539v/f403.item

4.1 OERILDSINIADEERIER ~14/34-

1694FE 38 I NI LT, v X IUEIE300)—TIL2EksZ2icL7-
1695F7H 200V — 7L
1696 £ 6 A Analyse HIRIEZ D 300 V — 71, BEF800 Y — 70

°je vous donnerai avec plaisir une pension®® _de trois cent livres, qui commencera

Nr. 20 du premier janvier de cette presente année, et je vous enverrai deux cent livres pour la
premiere demie année & cause des journaux que vous m'avez envoyés, et I'autre demie
De I'H8pital an Johann Bernoulli année sera de cent cinquante livres et ainsi 4 'avenir. je vous promets d’augmenter dans
. . peu cette pension que je s¢ais bien estre tres modique, et ce sera si tost que mes affaires
Paris, 17. Mirz 1694 rdtyac s . b, i I ; :
seront un peu debroiiillées, et que je pourai joiiir de la succession; car jusqu'a present

OV IVIELT Y FMILEEBOMEZG /S —H T, IAIZ
1694 F FEiS. 1695F =25 2 21 (Nicolaus II. —1726) 4
1695 F 70 —=> 7 KR¥HIZAT

300V — T NEARILR—ADBTI7a —= VAV THEBE Z Ik 2EED 21 %
RV — A4 DR TIE. +9D DTV EE

ZORRD I N IZ e R IVIZEHFOTFR D ENTWVWS

[(BE] 77 AEMDOITSHEIZ80TTY =81 U—=TITI7 71
400 7 7 Y HIUIERF 1 EMAEECE- K577
RBAZTILX1T00 A TN



4.2. oat7 VIl - OIED:E DEMONSTR ATION

AJLDOEE (1691) [37] METHOD E,
POUR RESOUDRE

f(x) HWSTATHET f(a) =0, f(b) =0 oy e e

7; 6ci\\ f/<C) — 0 X 7:1 % a<c< b 73)3\7??}_‘: Suivie de deax atutves Malmln,dn:u

La premicre donne les moyens de refoudce ces
mémes égalitez par la Geometrie,

1700 £ FEBR/NMEHTICEERROILET 7 1) Z 3 > L Mol i alta
AN OIDERD ZRROTRE

1702 £ 4 B Journal des Scavans DfRERTH %

2at7 Y5> (Joseph Saurin, 1659-1737) 23 o
AR LT, o =a TREH 0/0 25HEIH 3 e LR
Y LT, BEXLOAREIMLODLE LYY
HESTHEH [32) xx1, i
BE] So 1)l - Ol (Michel Rolle, 1652-1719) LE JOURNAL

B ESE BEROBEEER TV, o

Y Z v OMHBEIZZ Y TIED 5 7223, 5 G AVANS
Va4 \/zlij\zé) ﬁgﬂlj\ﬁﬁ*ﬁ@@ﬁ@iﬁziﬁ L/VCL\%CO Du Jeups . Jusn M. DCCV.

REFUTATION DE LA REPONSE DE M. ROLLE INSERE'E
dans le Journal des Spavans du 18, May 1705, Par M. Saunin.

[£%] Journal des Scavans I21665 FICAF]  gueemermavpmg
X7 WO O B isE 2 @

ik Réfon
cite picce dans le procés que nous avons enlembl Xue
a replique que 'y vay faire , I Academie décide fur I'Ar-
ma Défenle.
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VorypulifH T AR T, e EILOREREE L ITELZ 2T, InVIE

RERANTEZ R > T\
1704 2H82H OE#ILIEE

17048 A INVDIMRX B TEREXILOARESIFHLDOD
1) OERIILOERIZBDDME
2) BRZUWETIHENHD ETSICESBDIEFH>TWVWS

ik

1705F 58 ¥ 7 U2 K [35)]

1705 FE7THISHICY » V) =3 IZ
NS

N° 83
Jean Bernoulli & Pierre Varignon
Groningue, le 18 juillet 1705

Minute: Ms UB Basel L 1 a 669 N° 22 (2 fol.), de la main de Nicolas I Bernowlli. En haut de la lettre
«4 Mr. Varignon» de la main de Jean Bernoulli. A la fin date «Groningue, ce 18 Juillet 1705»
probablement d'une autre main.

Monsieur.

J'ay regli votre derniere lettre du 23. Juin avec le billet pour le libraire &
Amsterdam pour en recevoir un exemplaire de I'Hist. et memoire de 1'Acad.
dont je vous remercie.

Jay' 1 avec beaucoup d’etonnement les plaintes de Mr. Saurin, il prend
les choses d’un ton si haut, que peu s’en faut qu'il ne m’accuse d’injustice envers
le defunct M. le M. de I'Hopital, en revendiquant la regle proposée dans I'article
163 de I'analyse des inf. petis: Je me trouve donc obligé de dire quelque chose
touchant les deux points dont Mr. Saurin se pleint principalement, qui sont 1.
que la regle est de moy, et 2% qu’elle est defectueuse et qu'elle avoit besoin d’etre
perfectionnee: quant au premier point M. Saurin dit que je me fay tort dans le
monde par I'empressement que j'ay de revendiquer tout ce que je puis de I’Anal.




4.3.1. ANY + RNILX—1DER HNIIBDTDHEERT] ~17/34~

1707E 2826 B0V 7 U =3 YFDOFHK
N° 95

Jean Bernoulli & Pierre Varignon
Bile, le 26 février 1707

Minute: Ms UB Basel L I a 669 N°23 (6 fol.). Copie de la main de Nicolas I Bernoulli, Dernier
passage de la main de Jean Bernoulli.

[2 Mr. Varignon)]

Justice, par exemple lorsqu’on fait p. 131 I'Eloge du fameux livre de 1’Analyse
des infiniment petis, on se garde bien de m’en attribuer la moindre partie,
quoique si on veut parler franchement Mr. de I'Hopital n’ait pas eu plus de part
a la production de ce livre que d’avoir traduit en frangois la matiere que je luy
avois donnele] la plus part en latin, vous le sgavez bien', et pour en convaincre
le public j'ay en mains des lettres et d’autres pieces autentiques. Page 129 on
insinue que Mr. de I'Hopital doit avoir eu une clef particuliere pour resoudre ces
sublimes questions'*, mais il ne vaut pas la peine d’ajouter que c’est 4 moy seul
qu’il est redevable de cette clef, que sans moy il ne I'auroit jamais trouvée vi
qu'il ne sgavoit pas avant mon arrivée a Paris qu'il y eut au monde une telle clef.

oV RILVEKIEZOERDHRICEWT, A BICE L 7-BRO KD %x 57 ViE
TI7SVREBICEERLIZUANICIZ. FDEREIBHRI-LTULWEEA
ZDOFIIFNTTERICA > TWVWED T, WU, HIFIRL TR S

NIzD o7 TL &S, BRERS, ABNVICREBETSET, RITZDEL DL
NCDWICHFEETEI L ZROBD 215 TT,
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Lectiones Mathematicae de Methodo Integralium, Allisque
fﬁﬁﬁiﬂ—?—ﬁ%j in Johannis Bernoulli, Opera omnia 3 (1742) [5]

.

N. CXLIX.
JOHANNISBERNOULLI

BECTIONES
MATHEMATICE,

D B

"*F‘

METHODO INTEGRALIUM, ALIISQUE; .

-

CONSCRIPTE
IN USUM

1. Marecuronis HOSPIT AL,

- Cow Aniiw Paifis s -
 Annis 1691 & 1692,

Joan. Bernoulii Opera emnia Tom. 111 Cet

HEREEADS 1742 4B 7203, 1691 FEICHE X 72

'ETHODO INTEGRALIUM
ALITSQUE

) LECTIO PRIMA
| De Nusva & Culende Dusegralinm.

U mus, Et quidem ;nm ex ic:
i tis notum cft , ox diz:n&.
; lem ipfius x, & xl.v w«-
W}rr,vel;ux"-\ﬂ—qmm
L dmecunthm: xxd differentialem 337, aut §a o vel
cc 3 — &,
. e ai
gy 4,'57‘.: ol ipgg feowr g’ o m
antA; ) nw fiermnt in l‘h-n/'- ymm W yﬁd.. infe
niment petiss , '-b.wm--lu

NIV X — A DFIEER D —>

B5H [FIEICT. EOMADNEDLSICERINEIDZRTE


https://books.google.co.jp/books?id=-thnYqMNZvkC&pg=PA385

4.3.3 LHLGEHS o -19/34-
GNNEZA4 7Ty (Gottfried Wilhelm Leibniz, 1646-1716) 5IiZd HT D

SeHME " B 2.7
Ll ZIFARSNT, 1TI6FIC2ARAOEERILEBL LTHRI N

GNYLDOEMBPREAINSHETD. T D Lectiones DECibm 5 1 ¥ XL DAH
HFH—EB T, Lectiones 2356 —E& WHEZIZHI SN TV
ARV R — A —HRIZEWVICHREUERE W E Lo TED, GO FRIE YR

,fg}zﬁ é #/U;C 753 D f:o
Bl ZERENZED IRILX—1DFRE] ICEALTEFHAZITILLDSEL,

Nicalaus Bernoulli

(1623-1708)
|
! ' !
Jacob Bernoulli Nicolaus Bernoulli Johann Bernoulli
(1654-1705) (1862-1716) (1667-1748)
Nicolaus | Bemoulli
(1687-1759)
4 !

Nicolaus 11 Bernoulll Daniel Bernoulli Johann Il Bernoulli

(1695-1726) (1700-1732) (1710-1790)
Johann Il Bemoulli Daniel Bernouli Jacob Il Bemoulli

(1744-1807) (1751-1834) (1759-1785)
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70 EY « 7 « "—3R (Florimond de Beaune,1601-1652)
7 AN~ ORROESE

T+ R—XDORE (1638) L IIFEHEMET, Mo hEX
dy  a

dr y—x

1 a
< . r—y+a

ERRTEVWS B D, R

T, %C‘Ejﬁz SR EL DR D DI T E o 727 AL b DRFRICIEIRT 7225 7=,
= & 5 y=+2ax+c LT
[BE] 7 - F—XDOMEIZ LI N TRILX—T1DAER

y' = P(x)y + Q(x)y"

ol VIATHRIEBLT, 072w (BEAREEIITICE ) &
w=y"" ZRHBLTHESKERFDOE X TRV,
T SRIZIANDEBE(LE TRV, Parker ZH [301].



4.5 OILDOEE
U 1690 4F [31]

Michel Rolle, [ITraité d’Algebre, 1690.

-21/34-

ZIEF f(x) DR a, b XL T fl(c) =0 &RBa<c<bDFEZMFE -7,
211691 FICFEFRAZ AR U 7225, SRR/ INMERT 13D 72 v

OJILDER 2HEURNS DI 19MICTH 205, FEMEDT & 8D - TRV

1834 Moritz Wilhelm Drobisch [I3]
1846 Giusto Bellavitis [2]

1861 & Weierstrass DX DifZE 46, 4]
L O EHNIRKAICERE

1868 &£ Joseph Serret OfEHTERE [39]
Cours de calcul dittérentiel et intégral

t.1, p.17, p.23.

AL DEEZRAWVWTESEDEE %A
7272 L. ZDiEHIZ O. Bonnet 12 X 5
1878 £ Ulisse Dini [12] THURMICFEHA

Tatoreme IV, — Soient f(x) et F (x) deux fonctions
de x qui restent continues pour.les valeurs de x com-
prises entre des limites données, et qui, pour ces valeurs,
aient des dérivées déterminées f'(x), F'(x). 8t 2o et X
désignent deux valeurs de x comprises entre les mémes
limites, et que la dérivée ¥’ (x), qui peut étre nulle ou
infinte pour x = x, ou pour x = X, ne le soit pas pour
les valeurs intermédiaires, on aura

SL(X)— f(x,) B _f’(.--,)‘

F(X)—F(x,) = Bz

x, élant une valeur comprise entre x,-et X.
Nous emploierons ici le raisonnement qui nous a déja
servi a établir le théoréme 1. Posons

£IX)—=S(=) _,
. F(X)—F(r)
On aura

(1) [f(X) — AF(X)] — [f(x)) — AF ()] =0,
d’ont il résulte que la fonction

(2)  3(2)=[/(2) — AF(2)] — [f{z) — AF ()]


https://gallica.bnf.fr/ark:/12148/bpt6k8703179z
https://gdz.sub.uni-goettingen.de/id/PPN600798984

5. AERILDOEE -TEY—R3 A3 HFEI—>— -22/34-
18 HACICIZMAE T D ZRIE b R X R 72

TILy D - T145—

Brook Taylor (1685 — 1731),
Methodus Incrementorum Directa
et Inversa, 1715. [ZES]

ayry-xxovO0-U>r

Colin Maclaurin (1698 — 1746)

A Treatise of Fluxions: vol 11, 1742. [27] Let BDsshe ordinste of che figure FI
~Z7n—Y YDAIZ 1749 EMAHR#;EH% ing dhe val
RYRBETHIR FENT ., :

IV« 7P x—= (Maria Agnesi,
1718-1799) O TEEFEIZL (1]
Instituzioni analitiche, £.1 £.2 (1748) ,
F4 5 —DERNEM R & B i< ﬁ)élﬂﬁ



https://books.google.co.jp/books?id=wYQ_AAAAcAAJ&pg=PA23
https://books.google.co.jp/books?id=wYQ_AAAAcAAJ&pg=PA23
https://books.google.co.jp/books?id=JqZeAAAAcAAJ&pg=PA611
https://archive.org/details/A298183/page/n5/mode/2up
https://archive.org/details/A298183/page/n5/mode/2up
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77 Y ATH 1T IR I L OBRIEZEN RN TV S
oatT7=)L1 « 595> a (Joseph Louis Lagrange, 1736 - 1813)
“EHHBOBAMNEET 2B aZE o IcHEELR D FHA

FEMrENZELDIEEE (Théorie des fonctions analytiques, Paris, 1797)
275>y 2 DRIRE 2% 9% 6]

Prenant done /(s ), /(=) ... pour les fonctions dérivées de /1,
on aurd

fle+x)=flz)+xfls+u)

=flz)+afs)+ i—‘f”lls “+ 1)

olt u désigne une quantité inconnue, mais renfermée entre les limites
o et a.

5l &#inT
DIWTTARIL 752V - 507 (Sylvestre Francois Lacroix, 1765 —
1843)

Traité du Calcul Différentiel et du Calcul Intégral, 1797, 1798, 1800. [25]
BN FENTD, RII O MET OERF X199 MHILICa - —2FEFELL


https://gallica.bnf.fr/ark:/12148/bpt6k2299441/f78.image.r

52 A—Fa1XRZV=)L1 - J—>—

F—Fa21RXR>=)LA «+ d—2>— (Augustin Louis Cauchy, 1789 — 1857)

Cours d’analyse de I’Ecole royale polytechnique, 1821 [10]

Résumé des lecons données a 1'Ecole royale polytechnique sur le calcul in-

finitésimal 1823. p.24 [[1]
3 — > — ke B, /Mg & R, 2R (1969) (23]

0/0 DIBRICOVWTEKR LTV 3,
CDHEHIEZ 73T X200 EXILDAEHE IZIEFR T TH 5

4.© Probleme. Ou demande lu veritable valeur d'une fraction dont les deux
termes sont des fonctions de la variable x, dans le cas ot I'on attribue a cette
variable une valeur particuliére , pour laguelle la fraction se présente sous la
forme indéterminée <.

Solution, Soit s = % lar fiaction proposée, y et 7 désignant deux fonc-
tions de la variable x, et supposons que la valeur particuli¢re x =x,
réduise cette fraction a la forme -, c'est-a-dire, qu'elle fasse évanouir
y et z. Si l'on représente par Ax, Ay, Ag les accroissemens infiniment
petits et simultanés des trois variables x, y, 7, on aura, pour une valeur

- . y+Ag
quelconque de x, = = lim ——=,
¥ yray
et, pour fa valeur particuliére x=x,,
— fim BT - 43 2
(3) s=lim Sy = ay =

Ainsi, la valeur cherchée de la fraction s ou -j— coincidera générale-

i -
ment avec celle du rapport -7-)\- ou _;_ .

Exenples. On aura, pour x=0, —ox. — %%, [y 1
2 x

{(x) X — X
pour x=1 l—‘_%:%:l. _—_—2-:[—”—:_—. =—i &c....


https://books.google.co.jp/books?id=UrT0KsbDmDwC
https://books.google.co.jp/books?id=m8RRAAAAcAAJ&pg=PA24
https://books.google.co.jp/books?id=m8RRAAAAcAAJ&pg=PA24
https://www.kyoritsu-pub.co.jp/book/b10011299.html

A= —DOFHYEDOFEIE Résumé D p.161 R— ~25/34—

D'aprés ce qui a été dit dans la 7.¢ leon, si I'on désigne par xo, X
deux valeurs de x entre lesquelles les fonctions f(x) et f'(x) restent
continues, et par 8 un nombre inférieur 4 I'unité, on aura

LX) =fs) = f'[xe+8(X—x.)]

A —a,
Or, il est aisé de voir que des raisonnemens enti¢rement semblables &
ceux dont nous avons fait usage pour démontrer I'équation précédente,
suffiront pour établir la formule

(1) fIX)—=f(x) _ f'[%+8(X—=x)]
F(X)—=F(x) — FlrariXA=n)] "

8 désignant encore un nombre inférieur & I'unité, et F(x) une fonction
nouvelle qui, toujours croissante ou décroissante depuis la limite x=x,
jusqua la limite x== X, reste continue, avec sa derivée F'(x), entre
ces mémes limites.

AOEXIILDOEEDILE Résumé D p.164 R—

Admettons, en effet, que les deux termes de la fraction

S (x)
F(x)

et leurs dérivées successives, jusqu'a celles de I'ordre n—1, s'évanouissent
pour x==x,. La formule (6) subsistera généralement pour de trés-petites
valeurs numériques de i, parce qu'en général chacune des fonctions

F(x)s Fx)e Flx)s oo0 PV (x)
croitra ou décroitra sans cesse depuis la valeur particuliére de x repré-

sentée par x, jusqu'd une valeur trés-voisine; et I'on tirera de cette for-
mule, en faisant converger i vers la limite zéro,

(9) i L) = g SO (V) | f0(n,)

Fxet-1) Foi(xgabi) — Fi(x,)
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a— > =W R EE T e — 0 iRk EBRI R BT F ORI TIEdD - 72
RIRFHAICARILFIL E « RJLY 77—/ (Bernard Bolzano, 1781 - 1848) diEHTW/=23, n ¥
2V e BRI N O THEM

PN DAL ED IO T, NEEDOMFRIZOWT S B O GEmIZZ o 72,

7 2+ R7=L—F > (Paul du Bois-Reymond,1831- 1889) I EKNEDHREN T %
H '/a\%lgé% ﬁ* I./T %% Lf: ‘ .Théioré'rn'e. Lorsqu'e les fuxctiollmr contimfes f[wl}, (p(a:]’r-:‘o’nl p?iﬂt

de limite finie différente de zéro, el que ni ces fonclions ni lewrs dérivées n'ont

(jreue7 J 74 (1872) [g] “wn nombre infini de ima el de mini on aura loujours:
[® _ i L@ i L@
l'mrp(a:) llna(p,(z} = lim 7@

= ele. in inf.

T2 R7=L—FVOERZRZIFT, BRWICTa Y RILOIEIAZ 5 27205

Y —_— N A S
Zx v k >abITHS. 3. Satz. ,Wenn die eindentigen Functionen f(z), @(z), welche
(OttO Stolz 1842 — 1905) sich fir lim 2 = + oc beide dem Grenzwerthe Null nihern, die Eigen-
schaft haben, dass sie fiir alle endlichen Werthe von einem bestimmten
Math. Ann. 14 (1879) [Z[U] Werthe # = z, an endlich und stetig sind und Differentialquotienten

f (2) und ¢'() besitzen, die weder zugleich (bestimmt) unendlich sind,
noch zugleich verschwinden, und wvon denen der letztere @'(z) wicht
entgegengesetzt bezeichnete Werthe anwimmt®); so folgt aus der Existenz
des Grenzwerthes lim {f'(«) : ¢’ (z)} (lim 2 = 4 o) die Existenz eines
Grenzwerthes fiir den Quotienten [(x): ¢(x) bei demselben Grenziiber-
gange, und es st

lim £ i L@«
() ,JT& plz) ,L’pr‘(z;
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AERILDORFINZS 2 F VY DETZ Victor Rouquet 2352 T\ 3 (1877) [33]
7272 f(x) =z +cosx,g(z) =2 +sinz EVIRRDELLRWHITH S

2 a MVYIFEERZ 5 2 72 Math. Ann. D RO FTRENZDONWTEE LTS [41)

f(z) =z +sinzcosz, g(x)= eSlnx(

x + sinx cos x).

% — e ST IIRENT ADT v — oo THMRZH/-7unwh
f'(x) _ 2 cos’x 95T cog 1

= — 0 (z —
g(z) emrcosz(z + (sinz +2)cosz) -+ (sinz+2)cosz (z = o0)

Z DRFNZDWTIX Ralph Philip Boas [6] 23 —f&{b L TEZE L TV 3,
[ER] >z MYIZAERILDEDRT D HEIDE > TW2 [42]

S MLY=FIHOOFEE lim 2~ % _ y psigfrd4ud. lim 2 = ¢,

n—00 bn+1 b, n—oo b,

b, =n O F T HOM (Ernesto Cesaro, 1859-1906) TH %,

Ya by oftoftFe LT, GEBIIARAISEREZRDZ L D, X,
JETILFE X T AR D LERIN RT3 %, P. Ehrlich 28 [15]



7. AERIILDEE -TEY—R5: INY - RNILX—1DEAIF-  28/34-
b &L OEMIZ 19 AR ISR F U ERO & TEb a7z,

COEMZERRC B XLDEH] LHALDIZE. JILYTH 2 Stolz D
LI RT3 2 22 o T2
Cours d’analyse mathématique, 2nd ed. t.1 (1910), p.37; p.39:

B I BT VYR BRR DFIAR (1902) 12id v ¥ XL DHHID RN

20 HALIC A - T, BERIL » NV OimF D HEER 2R, Flco 2 X b
V=23 ZADEGHEZRAL %

E—UwY « B> k=)L (Moritz Cantor, 1829-1920)

JAR27T « TRAML—L (Gustav Hjalmar Enestrom, 1852-1923)

BE IAXAPML—2E3A A 7D EEH, E-F 53 Enestrom 12K Tp)
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1742 ER KR DORIEZ T X ILDORICHYE T 2 2 EZ 51/
L2L, BEXILDOAEDITEHRIANY DFERTH D0 ARHTH - 72
1921 2 v 7/\A k1) > (Paul Schafheitlin) 23N —E )L KD XELE T
Iy DFEHR

“Lectiones de calculo differentialum” (1691/92)

PRE, ZOWMBEDHEBERIOEXILORDREE L -

Johannis () Bernoullii Lectiones de calculo differentialium. ()‘ “L @“L bdoentils s ‘JJ qup lh ol

Uater Mithilfe der Familie Bernoolll XV ‘
von der Natw in Basel, j"‘&
SR e & e k. CE o, gl
A B, ﬂmm’ w‘imwﬂmuu o raum L Moty
AR “i"“l'.‘“ EEXTER [raspone 3 ruml‘l»( A8 D painchim ,»num. fursa CE Lu‘... 4
Paul Schatheitlin, %QML' ruilases ALan Be=4

Giyue CEZc o4 = G¥i=cp
”Q: \/u. e dﬂ):\/«ﬂtlkvﬁyoﬂ
Vorwort. “\/“‘)?‘ '\A‘-‘lf—f}‘df_?“— Nhu c ¢
Tt vovlataien Biruide disser Zaiteehrited) abe ich  daravf. aif- s e
werksam gemaclit, dass eire Handschvifi der verloren. geglaublen C“é‘y“‘ f ﬁé- M =0 fw.l
Differentialvechnung Joh. Bernowllis (1667—1748) in der Basler il s ‘“-v'r 'um‘xh{’
Universitiitsbibliothel: sich befindet und auvs deren Vergleich mil coxge 1.}‘ ...rﬁv“pﬂ: uu-'hu.):o unpouv-'u.; -t

Hicxn 4 Tafeln (I -1IV)

des Marquis de I'Hospital , Analyss des infiniment petits™ die
Folgerung. gesogen, dass die Differentialrechnung Bernoullis  den Hhox = ance —rancx v agec, f"“ fp=acony of lorax= e
erstan vier Abschnitten von Hospitals Anolyse als Muster ;ml enl AL

hat. Damit aber die mathemafische Walt selbst imstande ist, sich “J“‘}‘"‘f - A

v INARIVDORERICE>TINYDOFEN 200 FRD ICTRENT !
Paul Schafheitlin:

Johannis (I) Bernoullii Lectiones de calculo differentialium,

Verh. Naturf. Ges. Basel 34, 1- 32 (1922-1923).


https://www.zobodat.at/publikation_articles.php?id=439991
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A~ — 2 ® Schafheitlin DEHIE. NI X — A4 FHRAN—EILTHEMEZ D 54
72162245 H 13 HH 5 300 12, RNILX—1 RO %3213 T
N—EILHARREEHRIC X > THIRE L 2 .

OSTWALD'S KLASSIKER

NV X —A DJFFEE, B E XD Analyse D DER EXAKTEN WISSENSCHAFTEN
E%%)JO) 4%@%?/]/7?07’: Nr. 211

72720, GNAVOEETIERL 1T05FI2I NV D

o DIE DIFFERENTIALRECHNUNG
WMOZA5TRX (I) NILX—ADBEL-ER o
= JOHANN BERNOULLI
1% Schafheitlin 3 F & H 7=V X — 4 DJFEAE AUS DEM JAHRE 1691/92
Bernoulli, J.

Die Ditterentialrechnung.
Ostwalds Klassiker der exakten Wissenschaften 211

Leipzig, Akademische Verlagsgesellsch. p.56 (1924)

Schafheitlin D % 5 —D DX
Johann Bernoulli’s Differentialrechnung, TR R
Verh. Naturf. Ges. Basel 32, 230-235 (1920-1921) LEIPZIG



https://ci.nii.ac.jp/ncid/BA30568440
https://www.zobodat.at/publikation_articles.php?id=439981
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IRS7—IL- LY (Edouard Goursat, 1858-1936) B BRI HE R
W7 DEETH 5

7 V% D Cours d’Analyse Mathématique (X GRS D L PACULTE DS SORAGES D PARY,
BRI TR <, R - B RR O s
AfIEE L TRt ENT. , . T

s

FE2RTAREABTHEDL o To LIS KAER T i —
% 4 [ t.2 T Painlevé O EH 7z ¥ 3N
FHAhRt.1. t.2 2 5H3Rt.3 DHAEDHLET
4% Gabay Edition 2SEATZ= 3

TOME 1.
ET mirvEnENy

FREREHS (55K {0y
_ @
IR (2 &) Tome. T 1902, [Tome.?2 1905 .“m ........ 5 -

(Funndretin rivarnen |

H2hR (3&AR)  TomeT 1910, Tome? 1911, Tome3 1915  [IF]
B3R (3FBA)  Tomel 1917, Tome 2 1918, Tome.3 1923


https://www.gabay-editeur.com/GOURSAT-Cours-dAnalyse-mathematique-t-I-4e-ed-1924-t-II-4e-ed-1925-et-t-III-3e-ed
https://archive.org/details/coursdanalysema02gourgoog/page/n10/mode/2up
https://archive.org/details/coursdanalysema02gourgoog/page/n10/mode/2up
https://archive.org/details/ed2coursdanalyse01gouruoft/page/n7/mode/2up
https://archive.org/details/coursdanalysemat02gouruoft/page/n7/mode/2up
https://archive.org/details/ed2coursdanalyse03gouruoft/page/n7/mode/2up
https://archive.org/details/coursdanalysemat01gour/page/n7/mode/2up
https://archive.org/details/ed3coursdanalyse02gouruoft/page/n9/mode/2up
https://gallica.bnf.fr/ark:/12148/bpt6k9774980t/f7.image

8.2 BARHS « R ElER

=R BB Goursat it AT\

=ARER TSR SREREROME (BM10E8AH) 121
o v 21 0EH %2 HRDBNBEREDH T S DIXFRHREER TR D5 5 D]
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CRFTARRBB DTS HBE R (y o=% FF) 7

BF N7 Y. Ty rnErvyr 2 Fard. B=2P—-RN7Ft+Nh
MEL lim 7EWP = ANKL-HW> FFRELE ¥
T PEL L EYERED 23 -1 EN S §E i
T WO 2 MR IR = kA« BN RO G Y TR
B B A MBIy A=FT A 2 v AT s BRTIEK=
Wares?FTA UMK FHUA T AR
Wi Y r My ay v 47 F7a. WAMRT NI
b oh KM FARE WL T AP OFLH sy
= HiB e » H =0 =72 2 T EWNFY 2 HA0F
TAI PP MR AALXBr ¥4 7% = @lNi=TH>7 >

w Y, —


https://dl.ndl.go.jp/pid/1240605/1/23

8.3 BRI =EBP - BF T 5 1 4R -33/34—
FEEAR=ED - $0FRr (NHEEHE - BRI FE 2 H) FFEL W (2.20 #)
221 FITIZAOERIILOEEDOESFTON TV S

o i oMM Emiiem s gy e
(%)
8. ), +0) T fla). filr) 33 ” :
28 (0, +0) F f(2), f'(x) % X, ") B AN,
f(z)/z—A (2 +0),
f"z)<M (M ™NIE ) % %)
T AN Ta)— A (z— +-00).

<M IRY = of">-M vy Feaq.

f(z) WZBWT, ¢(z) #0 &D g(x) IZHFHFATH %,
g(x) §
FITi=gln) LBE M 12PN £ 0 OREIREEZ ZAUZ L

0 &ILOEMOFIIERBE (1885-1952) 12X 5 [24] :
T. Kubota, Einige Satze den Grenzwert betretfend,
Tohoku Math. J. 15 (1919), 314-322


https://dl.ndl.go.jp/pid/1234177/1/104
https://www.jstage.jst.go.jp/article/tmj1911/15/0/15_0_314/_article/-char/en
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OEXIVERBIEBIETD D 5236 b B OBFE L EARIIZRVWERZ S NT
W kOTH3B

AN RILXI—AZEBETH 30 RV ERICHTOMERREZEL TBE
%Ej =, Z hEg LT/L;\ Ei@bi*TOTL\Ei))Oj; Z/l_.\bh%

RO BRI 29K/ o722 Do Ta Ny bR Aok 577
M, FORA VY X NVEBEORDFHENE F o722 L THREAREL o724k
TH5,

17022 6DV S e OAILEDFFERDH D, X HIT1T04FI2 0 ¥ X IVEED
T, 1705 FIZZE A Y a 7B 2N TAN—E L REBTRITR -T2 Z 7R
Ehn, BEXIVERICN T ZREBNLESHHEHIL T

GNP RV I UVBEHE»S KK BOLRTREDP-72L5TH D

L LEDRS, TRAML—=LDBINV50EMZHER LT, ¥ ITN1T RV
OMINYDERREFRIE L2 TIANYOEEDIAMEIC R 5 72

THSROOEXIDEELRALEA S D BoTE T, F-OEXIILDOEE
DI BPRVD TS M,
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